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Devoir 1

Fonctions réelles – Suites

A rendre la semaine du 16 octobre

Exercice 1.—Les inégalités fondamentales suivantes, dites triangulaires, sont à connâıtre.

1. Montrer que

pour tout (x, y) 2 R2
, |x+ y|  |x| + |y| .

2. En déduire que

pour tout (x, y) 2 R2
, |x� y| �

�� |x| � |y|
��
.

Exercice 2.—

1. Montrer que pour tout n 2 N⇤
,
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.

2. Montrer que la suite (un)n2N⇤
définie par un =

Pn
k=1

1
k pour tout n 2 N⇤

n’est pas de

Cauchy.

3. Que peut-on en déduire ?

Exercice 3.—Soient trois ensembles E, F et G, et trois applications

f : E ! F , g : F ! G et h : G ! E .

Montrer que si h � g � f est injective et g � f � h, f � h � g sont surjectives, alors f , g et h sont

bijectives. (Indication. Que peut-on déduire de l’injectivité de g � f ? De la surjectivité de g � f ?)


